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Тема дисертації:
1. Еквiвалентнiсть матриць над квадратичними кiльцями та матричнi рiвняння.

2. Equivalence of matrices over quadratic rings and matrix equations.

Реферат:
1. У дисертацiйнiй роботi дослiджено спецiальну еквiвалентнiсть матриць i їх пар над квадратичними
кiльцями, яку названо (z,k)-еквiвалентнiстю. Встановлено, що над квадратичними евклiдовими кiльцями та
квадратичними кiльцями головних iдеалiв кожна матриця (z,k)-еквiвалентна до стандартної форми.
Показано, що кiлькiсть стандартних форм матрицi над квадратичними уявними евклiдовими кiльцями є
скiнченна. Встановлено, що не кожна пара матриць над квадратичним кiльцем (z,k)-еквiвалентна до пари
матриць у стандартних формах. Доведено, що пари матриць над квадратичними евклiдовими кiльцями та
квадратичними кiльцями головних iдеалiв, визначники яких є взаємно простими або є степенями простих
чисел у квадратичному кiльцi (z,k)-еквiвалентними перетвореннями, зводяться до стандартних форм.
Встановлено умови розв’язностi матричних лiнiйних однобiчних та двобiчних рiвнянь над квадратичними



кiльцями та наведено спосiб знаходження розв’язкiв цих рiвнянь. Описано цiлочисловi розв’язки матричних
рiвнянь та наведено критерiй єдиностi цiлочислових розв’язкiв рiвнянь i спосiб їх побудови. Встановленi
стандартнi форми матриць та їх пар застосовано для побудови ефективних методiв розв’язування цих
матричних рiвнянь та дослiдження структури їх розв’язкiв. Показано, що розв’язнi матричнi рiвняння мають
розв’язки з обмеженими евклiдовими нормами i таких розв’язкiв матричного рiвняння над квадратичними
евк¬лiдовими уявними кiльцями є скiнченна кiлькiсть.

2. In the thesis it is investigated the special equivalence of matrices and their pairs over quadratic rings. We call it
(z,k)-equivalence. This triangular matrix TA is called the standard form by the matrix A with respect to the (z,k)-
equivalence. It is shown that the number of standard forms of the matrix over the Euclidean imaginary quadratic
rings is finite. It is found that not every pair of matrices over a quadratic ring is (z,k)-equivalent to a pair of
matrices in standard forms. It is proved, that a pair of matrices over the Euclidean quadratic rings and the
quadratic principal ideal rings with determinants are relatively prime or are degrees simple numbers in a quadratic
ring can be reduced by means of (z,k)-equivalent transformations to standard forms. The conditions for solvability
of matrix unilateral and bilateral equations over quadratic rings and a method of finding solutions to these
equations is given. Integer solutions are described, that is, the solutions with elements of the ring of integers of the
matrix equations. The criteria for the existence of integer solutions and their uniqueness are given. The
established standard forms of matrices and their pairs are applied for construction of effective methods for solving
these matrix equations and study of the structure of their solutions. It is shown that solvable matrix equations
have solutions with limited of Euclidean norms and such solutions of the matrix equation over the Euclidean
imaginary quadratic rings are the finite number.
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