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Реферат:
1. В дисертації встановлено ряд класичних за виглядом оцінок формозберігаючого наближення (ФЗН)
функцій поліномами та сплайнами на відрізку і на дійсній осі, описано місце цих оцінок серед інших
досягнень в теорії ФЗН і в класичній теорії наближення без обмежень, доведено низку прикладів, що свідчать
про неможливість покращення вказаних результатів (за порядком наближення тощо) і зроблено стислий
огляд тематики за останні тридцять років. Під "формою" розуміється зміна знаку, або зміна монотонності,
або опуклості, або q-монотонності (на відрізку/періоді) у функції, а під "формозбереженням" – і у
наближаючого її многочлена/полінома/сплайна. Тобто на відміну від класичного наближення без обмежень
у ФЗН наближаючі многочлени/поліноми/сплайни не осцилюють як завгодно, а зберігають вказані
геометричні властивості функції. Відомо, що наблизити монотонну, опуклу, або q-монотонну функцію (q>2)
алгебраїчними многочленами, які збережуть її форму, цілком можливо (тобто теорема Вейєрштрасса про
наближення многочленами справджується для ФЗН). В той же час, в деяких випадках порядки (або
швидкості) ФЗН значно "гірші" за порядки найкращих наближень без обмежень, тоді як в інших вони "майже



такі самі". Також в певних випадках класичні за формою оцінки наближення без обмежень зберігаються у
ФЗН – в інших ні. В дисертації, зокрема, з'ясовані ці випадки, тобто представлено результати про
справджуваність і хибність рівномірних і поточкових оцінок похибок ФЗН в термінах різних модулей
гладкості.

2. In the thesis a number of classical in form estimates of Shape Preserving Approximation (SPA) of functions by
polynomials and splines on a finite interval and on the real axe are proved, the place of each of these results among
other achievements in the theory of SPA and the classical approximation theory without restrictions is described, a
number of examples is proved to show that it is not possible to improve the indicated estimates (in the sense of
order of approximation, etc.), and a brief overview of the topic over the last thirty years is made. "Shape" refers to
changes of sign, or monotonicity, or convexity, or q-monotonicity (on an interval/period) of a function, whereas
"preservation of the shape" – also of polynomials/splines that approximate this function. That is, in contrast to the
classical approximation without restrictions, in SPA, the approaching polynomials /splines do not oscilate
arbitrarily, but preserve the specified geometric properties of the function. It is known that it is quite possible to
approximate a monotone, or convex, or q-monotone function (q>2) by algebraic polynomials which will preserve
its shape (i.e., the Weierstrass theorem on approximation by polynomials is true for SPA). At the same time, in
some cases, the degrees (or speeds) of SPA are much "worse" than the best approximations without restrictions,
while in the others – they are "almost the same". Also, in certain cases, the classical in form estimations of
approximation without restrictions is stored in the SPA – in others no. In the thesis, in particular, these cases have
been clarified, that is the results on validity and invalidity of uniform and pointwise estimates of errors of SPA in
terms of different moduli of smoothness are presented.
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