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Реферат:
1. Введено означення модулів неперервності дробового порядку, породжених півгрупою операторів, їх
приклади та елементарні властивості, а також побудовано приклад нерівності для модулів неперервності
порядку , яка виконується при цілих а, але є хибною для не цілих а. Доведено , що не кожна к-мажоранта є
модулем неперервності к-го порядку при к>3 або к=3, а також поширено це твердження на модулі
неперервності дробового порядку. Цей результат є узагальненням відповідного твердження при к=2,
отриманого для рівномірних модулів неперервності С. В. Конягіним. Ключовим моментом для його
доведення є встановлення допоміжної нерівності певного виду. У дисертації отримано таку допоміжну
нерівність для модуля неперервності порядку а у випадку, коли а не обов'язково ціле. Встановлено також
посилення цієї нерівності для к-го модуля неперервності у випадку натурального к, к>2 або к=2. У свою
чергу, у випадках третього і четвертого рівномірних модулів неперервності одержано уточнення загальної
нерівності для к-го модуля неперервності. Побудовано новий контрприклад, який показує, що для кусково



р-монотонного (р>4 або р=4) наближення алгебраїчними многочленами нерівність типу Джексона-Стєчкіна з
похідною r>p або r=p є хибною, навіть якщо константа залежить від функції, яку наближають. Цей результат
посилює відомий результат Л. П. Ющенко та узагальнює на випадок (р>4 або р=4) відповідний результат з
роботи Д. Левіатана та І. О. Шевчука, одержаний для випадку р=3.

2. The thesis is devoted to the study of some questions on the moduli of continuity of higher and fractional orders
generated by a semigroup of operators, and also to construction of counterexamples for piecewise p-monotonic,
(р>4 or р=4) approximation by algebraic polynomials. We give the definition of moduli of continuity of fractional
order, of the semigroups of operators, their examples and elementary properties, and an example of an inequality
for moduli of continuity of order a that holds for integers a and does not hold for non-integers a. The main result
of the second section of the thesis is the proof that not every k-majorant is a modulus of continuity of the k -th
order for (k>3 or k=3), but also the transfer of this assertion to moduli of continuity of fractional order. This result
is a generalization of the corresponding statement for k=2, obtained by S. V. Konyagin for uniform moduli of
continuity. The key moment in its proof is the establishment of some auxiliary inequality of a special kind. In the
thesis, an auxiliary inequality is obtained for the modulus of continuity of order a in the case when there is not
necessarily an integer a. The strengthening of this inequality is also established for the k-th modulus of continuity
in the case natural k, (k>2 or k=2). In turn, for the third and fourth uniform moduli of continuity, we obtain a
refinement of the general inequality for the k-th modulus of continuity. The proofs of these refined inequalities
use the "classical" definition of the uniform modulus of continuity, which is given by finite differences of the third
and fourth orders. A new counterexample is constructed showing that for a piece-wise p-monotonic, (р>4 or р=4)
approximation by algebraic polynomials an inequality of Jackson-Stechkin type with the derivative r>p or r=p does
not hold even with a constant depending on the approximated function. This result strengthens the well-known
result of L. P. Yushchenko and generalizes for the case (р>4 or р=4) the corresponding result of the paper by D.
Leviathan and I. A. Shevchuk obtained for p=3.
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