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1. Апроксимацiї в просторах псевдометрик

2. Approximations in pseudometric spaces

Реферат:
1. Об’єктом дослiдження є пiдмножини з заданими властивостями простору псевдометрик. У процесi
виконання дисертацiйної роботи використанi методи функцiонального аналiзу та теорiї неперервних
областей. Основнi науковi результати, що виносяться на захист, є новими. У дисертацiї вперше: Описано
порядковi властивостi множини P s(X) усiх псевдометрик на фiксованiй множинi X та множини P sU(X) усiх
псевдоультраметрик на фiксованiй множинi X. Доведено, що частково впорядкованi множини P s(X) i P sU(X)
не мають нетривiальних апроксимацiйних вiдношень, отже, не є неперервними або двоїсто неперервними, а
множина P s(X) навiть не є граткою. Доведено, що частково впорядкована множина CP sU(X) (множина усiх
компактних псевдоультраметрик на фiксованiй множинi X) неперервна. Встановлено, що наближення
псевдоультраметрик (в сенсi теорiї порядку) ефективне тiльки у випадку компактних псевдоультраметрик.
Встановлено, якi класи псевдометрик на фiксованих множинах є неперервними та двоїсто неперервними.



Отримано спосiб побудови компактних псевдоультраметрик значно нижче або значно вище заданої i як
завгодно близьких до неї. Для фiксованої компактної псевдоультраметрики d на множинi X запропоновано
методи метризацiї множини d усiх компактних псевдоультраметрик на X, менших або рiвних d , i доведено,
що вони (за винятком метрики Гартоґа-де Вiнка) є топологiчно еквiвалентними. Встановлено, що компактнi
псевдоультраметрики, неперервнi щодо даної компактної псевдоультраметрики на фiксованiй множинi,
утворюють повний нормований iдемпотентний векторний простiр, породжують банахiв простiр
симетричних неперервних функцiй двох змiнних, рiвних нулю на дiагоналi, але у загальному випадку не
породжують додатнiй конус у цьому просторi.

2. The object of study is subsets with given properties of the pseudometric space. The methods of functional
analysis and the theory of continuous domains were used in the course of the dissertation. The main scientific
results presented for defence are new. They are presented in the thesis for the first time: The ordinal properties of
the set P s(X) of all pseudometrics on a fixed set X and the set P sU(X) of all pseudo-ultrametrics on a fixed set X
are described. It is proved that the partially ordered sets P s(X) and P sU(X) have no nontrivial approximation
relations, hence they are not continuous or dual continuous, and the set P s(X) is not even a lattice. We prove that
the partially ordered set CP sU(X) (the set of all compact pseudo-ultrametrics on a fixed set X) is continuous. It is
shown that the approximation of pseudo-ultimetrics (in the sense of order theory) is effective only in the case of
compact pseudo-ultimetrics. It is established which classes of pseudometrics on fixed sets are continuous and
dual continuous. A method of constructing compact pseudo-ultrametrics significantly lower or significantly higher
than the given one and arbitrarily close to it is obtained. For a fixed compact pseudo-ultimetric d on a set X, we
propose methods for metrizing the set d of all compact pseudo-ultimetrics on X less than or equal to d, and prove
that they are topologically equivalent (except for the Hartog de Vink metric). It is established that compact
pseudo-ultrametrics continuous with respect to a given compact pseudo-ultrametric on a fixed set form a
complete normalised idempotent vector space, generate the Banach space of symmetric continuous functions of
two variables equal to zero on the diagonal, but in general do not generate a positive cone in this space.
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