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1. Асимптотичні оцінки сум рядів Діріхле.

2. Asymptotic estimates of sums of Dirichlet series.

Реферат:
1. Об’єктом дослідження є цілі та абсолютно збіжні у півплощині ряди Діріхле з невід'ємною зростаючою до
+∞ системою показників. Метою дослідження є опис асимптотичних властивостей суми ряду Діріхле в
термінах послідовності його коефіцієнтів. Методи дослідження. У дисертаційній роботі використано сучасні
методи теорії функцій та окремі ідеї, прийоми i підходи М.М. Шеремети, П.В. Філевича та Т.Я. Глови.
Отримані результати та їх наукова новизна. У дисертаційній роботі вперше: для кожного цілого (абсолютно
збіжного у півплощині) ряду Діріхле побудовано пов'язаний з ним ряд (пов'язані з ним ряди) Діріхле та
доведено теорему апроксимаційного характеру, що дає оцінку для суми заданого ряду через максимальний



член пов'язаного ряду; встановлено відносні асимптотичні оцінки для суми заданого ряду та максимального
члена пов’язаного ряду (кожного з пов’язаних рядів), знайдено умови на коефіцієнти довільного цілого
(абсолютно збіжного у півплощині) ряду Діріхле, які є необхідними та достатніми для виконання низки
загальних асимптотичних оцінок для його суми, і отримано необхідні та достатні умови на коефіцієнти
цілого (абсолютно збіжного у півплощині) ряду Діріхле, що забезпечують виконання деяких глобальних
оцінок зверху для його суми; обґрунтовано необхідність отриманої П.В. Філевичем та М.М. Шереметою
умови одночасної правильної зміни логарифмів супремуму модуля і максимального члена цілого ряду
Діріхле; доведено формулу типу Коші-Адамара для обчислення узагальненого порядку логарифма
максимального члена ряду Діріхле; досліджено зростання абсолютно збіжних у півплощині рядів Діріхле в
термінах модифікованих порядків. Галузь використання. Дисертаційна робота має теоретичний характер. Її
результати можуть бути використані в подальших дослідженнях теорії аналітичних функцій та в інших
розділах математики, де з’являються ряди Діріхле чи степеневі ряди

2. The object of the study is the entire Dirichlet series and the Dirichlet series absolutely convergent in a half-
plane, with a non-negative sequence of exponents increasing to +∞. The aim of the study is to describe the
asymptotic properties of the sum of the Dirichlet series in terms of the sequence of its coefficients. Research
methods. The dissertation employs modern methods of function theory, along with certain ideas, techniques, and
approaches developed by M.M. Sheremeta, P.V. Filevych, and T.Ya. Glova. Main results and scientific novelty. In
this dissertation, the following results are obtained for the first time: for each entire (absolutely convergent in a
half-plane) Dirichlet series, the associated Dirichlet series is constructed (are constructed), and an approximation
theorem is proved that gives an estimate for the sum of the given series in terms of the maximum term of the
associated series; relative asymptotic estimates are obtained for the sum of the given series and the maximum
term of the associated series, necessary and sufficient conditions on the coefficients of an arbitrary entire
(absolutely convergent in a half-plane) Dirichlet series are established to ensure the validity of several general
asymptotic estimates for its sum, and also necessary and sufficient conditions on the coefficients of an arbitrary
entire (absolutely convergent in a half-plane) Dirichlet series are obtained to ensure the validity of certain global
upper estimates for its sum; the necessity of the condition obtained by P. V. Filevych and M. M. Sheremeta on the
simultaneous regular variation of the logarithms of the supremum modulus and the maximum term of an entire
Dirichlet series is substantiated; a Cauchy–Hadamard-type formula is proved for calculating the generalised order
of the logarithm of the maximum term of a Dirichlet series; the growth of Dirichlet series absolutely convergent in
a half-plane is investigated in terms of modified orders. Field of application. The dissertation has a theoretical
nature. Its results can be applied in further research in the theory of analytic functions and in other areas of
mathematics where Dirichlet series or power series arise.
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