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Реферат:
1. Дисертацiю присвячено дослiдженню фiльтрiв, їхнiх властивостей, та їх застосувань до рiзноманiтних
роздiлiв математики, зокрема теорiї топологiчних векторних просторiв, загальної топологiї, теорiї
iнтегрування. Перший роздiл дисертацiйної роботи присвячено iсторiї вивчення питань, розглянутих в
дисертацiї, та огляду лiтератури. Описано основнi конструкцiї, про якi йтиме мова протягом всiєї дисертацiї.
Також сформульовано основнi вiдомi результати, якi буде використано в наступних роздiлах. Другий роздiл
дисертацiйної роботи присвячено вивченню властивостей фiльтрiв та ультрафiльтрiв на множинi
натуральних чисел. У третьому роздiлi дисертацiйної роботи ми вивчаємо iдеали на множинi натуральних
чисел N. Четвертий роздiл дисертацiйної роботи присвячено дослiдженню одного, проте досить широкого
класу iдеалiв, а саме iдеалiв, породжених модульними функцiями. У п’ятому роздiлi дисертацiйної роботи ми
вивчаємо застосування теорiї фiльтрiв до теорiї топологiчних векторних просторiв. Повнота простору є
одним iз найважливiших понять не тiльки в теорiї топологiчних векторних просторiв, а й взагалi в
математицi. Саме тому природною є задача узагальнення цього поняття для просторiв, якi не мають



метричної структури, в яких ми не можемо користуватися мовою збiжностей послiдовностей у
стандартному сенсi цього слова. Тому в даному роздiлi ми вводимо цiлу низку узагальнень поняття повноти
простору мовою фiльтрiв, аналiзуємо зв’язок введених понять з ранiше вiдомими, та дослiджуємо
властивостi нових видiв повноти простору. Шостий роздiл дисертацiйної роботи присвячено застосуванню
теорiї фiльтрiв до теорiї iнтегрування.

2. The thesis is devoted to the study of filters, their properties, and their applications to various branches of
mathematics, in particular, the theory of topological vector spaces, general topology, and the theory of integration.
The first chapter of the dissertation is devoted to the history of the study of the issues discussed in the
dissertation and the literature review. The main constructions, which will be discussed throughout the
dissertation, are described. The main known results, which will be used in the following sections, are also
formulated. The second chapter of the dissertation is devoted to the study of the properties of filters and
ultrafilters on a set of natural numbers. In the third chapter of the dissertation, we study ideals on the set of
natural numbers N. The fourth chapter of the dissertation is devoted to the study of one, but rather wide class of
ideals, namely, ideals generated by modular functions. In the fifth chapter of the dissertation, we study the
application of the theory of filters to the theory of topological vector spaces. The completeness of a space is one of
the most important concepts not only in the theory of topological vector spaces, but also in mathematics in
general. That is why it is natural to generalize this concept for spaces that do not have a metric structure, in which
we cannot use the language of convergence of sequences in the standard sense of the word. Therefore, in this
section, we introduce a number of generalizations of the concept of completeness of space in the language of
filters, analyze the connection between the introduced concepts and previously known ones, and investigate the
properties of new types of completeness of space. The sixth chapter of the dissertation is devoted to the
application of the theory of filters to the theory of integration.
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